T
1. A, B, C terletak pada busur sebuah lingki £ ABC = - danAB:BC=1 3. Jika

busur AB adalalz, maka keliling segitiga itu ........

A.1+-3 D. (3 ++3)/3
B. 3+-/3 E. 3(3 +3)
C.7+3

Kunci : E

Penyelesaian :

Perhatikan gambar di bawah ini !

£ ABRC =g A& ABC merupakan seg tiga stou — stk G B
ABBC =1 .3 dengan 2 CAR =60° dan .~ ACE = 30
Earena titk B yane merupakan tetletal padalingkaran < ABC = g

maka A Cmerpakan diameter nglaran Jadi AC = 2E.
Pada segitiga ABC — AB-BC:AC=1:./2:2=R:R.f3 2R jadi:

AR =L

AR =F malka ; A ABD sama s151

AD=F jadi 2 AOE = &0°

OB =E | sehingea : < BOC=180" — 60" =120°

busurﬁ.B:busur BC@ T :busur BcibusurEC:m[l 2702 O

Z 808 LBOC 60° 120°
Busur AC =busur AB +busur BC
=T+ 2= 3T

Jadi: kelling hngkaran = 2x busur AC

2T = 6T

atau: B = E:3
2T

AR BC:AC=R:R3:2R=3:3./3:6
Eellng segitica = AB +WBC+ AC

=343 346=33+.3)

2 . Himpunan penyelesaian pertaksamaan | x2 -|[x>1adalah ........
A {X|x<-1}U {x]-1<x<I1}U {x|x>1}
B. {X|x<-1}Ju {x|0<x<2}U {x|x>2}
C.{x|x<-1JU {x|-1<x<1}U {x|x>2}
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D.{x|x<-1}u {x|0<x<1}uU {x|x>1}
E. {X|x<-1JU {x|0<x<1}U {x|x>2}
Kunci : E

Penyelesaian :

Pertaksamaan : | x2- x - 1 | > 1, merupakan psatakan yang kompak dan dapat
diuraikan menjadi :

Q) x2-x-1>1dan(2) x2-x-1<-1
Penyelesaian pertaksamaan (1) :
X2-X-1>1-+x2-x-2>0
—=(x-2)(x+1)>0

yang akan diperoleh : x < -1 dan x > 2

e d ---- - 00

-1 2
Penyelesaian pertaksamaan (2) :
x2-x<1
X2-x<1-1
X(x-1)<0

yang akan diperoleh : 0 <x <1

Jadi himpunan penyelesaiannya adalah :
{X|x<-1}u {x|0<x<1}U {x|x>2}

3. Nilai x yang memenuhi persame cos x +sin x = E dapat dihitung dengan

mengubahnya ke persamaan yang berbentuk cc& jx=a. Diantara nilai-nilai tersebut

adalah .......
T T

A. Byl D. 3
T T

B. 15 E. g
T

C. 1

Kunci : C

Penyelesaian :
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Dari persamaan

. 53
CoSX +s5m ¥ = —

&
kita dapatkan: a=1h =1danc = %

tg&=§=1—>05=45°

k= fal +b2 =-fi+1= 42

Tadi
kcos(x—cz}:c—}cos(x—cz):ﬁ
cos(x —45") =cos30°

sehingga :x —45" =230° + k. 360°

untul k=10

z—45" = +30°

Jadi:z, =75" = 5—“
12

)"
2, =15 = —
12
. Jika ac# bc dan dari sistem persamaan :
5 = ax'+by'
i dapat dihitunge menjadi
| ¥ = cxdy'
[x'=px +ay

| ¥'=r+sy

t m
C.th

Kunci : D
Penyelesaian :

R [ i

t —hJ (
A. D.
-m oz t

SPMB/Matematika | PA/UMPTN Tahun 1990 3


https://www.ponpeskarangmojo.com

ad = be

% =ax'+by' - -
dapat dituliskan dalam bentuk matnks | shh

e

}dapat dituliskan dalam bentuk matnks | shh:

Y ] ) E—

Dengan menstibtus tkan (ke (2), didapat
') (p ajfa bifx
A v
ruas kin = ruas kanan , mala
e

r oshec d

Jadi :

S Y Y R LR

5. Rusuk TA, TB, TC pada bidang empat T.ABC sategpk lurus pada T. AB=AC =2
/2 dan AT = 2. Jikeee adalah sudut antara bidang ABC dan bidang TBC antg &

v =rcx'+dy'

¥'=px+ay
¥'=ri+sy

A2 5
B. 3 D. =
Cﬁ 'w."fg
5 E. —
2
Kunci : A
Penyelesaian :
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T Dian soal diketatny bahwa

‘} (DAB = AC =242
2 AT=2
. (T4 LTE LTC
berarti TA 1 bidang TBC sehingga
2-._.'5 D T4 uga L TD
5 jadi M ATD siky —stku AT
Ferhatilran & ATD
T T4 LTB
. 2 T8 = JABT - AT?
.n.‘lll'.nB = 2‘\E 2 a
: = J(24/2)" - (2)
AT =2
22 =z
B
T4 1LTC
A= 2-,;'{5 analog TC = 2
AT =2 T Perhatikan ATEC, dimana 2T = 90°
BC = BT +TC7
2 2 =2t 428
= 2.2
B - D . C

Perhatilcan ATBD, 2D =30°

BDZCD:‘\E}T.D:M

TE =2

=Ja-2=.2
FPerhatilcan & ATD AT =9 t 5 E
= — =
=J2[° 73
2
o
A D
¥ S8 3E
6. Limn ——— = .
x=+0 ]—cozdx
3 1
.= D. -
A 2 4
3 3
- E.——
B 4 2
3
C.—-
2
Kunci : A
Penyelesaian
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¥ s 3%

fHn — =
x=0 1—cosdx
Dengan menggunalea n L'Hospital didapat
X % 0
i 2
=0 1—cosdx 0
- Lim s SE +.3X Cos 3" - 9]
w0 dzin dx 0
. Zcosdx+43cosdx—9zam 3z
=Limn
w0 16cosdx
_3+3-0 3
16 &

7. Diketahui vektoru=(2-11danv =(-1,1-1.

Vektor w vatg panjangnya 1, tegals luris padaadan

tegak lurus pada;adalah
A.(0,0,1)
A2 JE)
22
C. ([],__E,E:.

2 2
Kunci : B
Penyelesaian :
Mlisallcan weltbor wix, v,z)
u=(2-11

w = (%, 7,2)

B. (0

};J_E—}E.E:Datau:

v=E CLi-D wlv = w. v=0atau:
W =(x,y,2)

Z2x—y+z=10

—x+ty-—z=0,

(A= (L didapat—v+z=0atauy ==z
Tadi - w=(0,v,2)

O

m
| B f
1l

| B2

"'“:'l'_ll,_.\;.|._n

| B2 | o
N—r

N—r
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¥==F =12y =—
Tadi yzi\jizilﬁ
2 2
untuls

1 1 — 1 1
y=§~w'r§ —z =§J§ — maka w = (0, Ew.@ Eﬁj
R

F:_%‘\E —z :—%ﬁ — maka w = (U,—?, >

)

8 . Dua buah roda gigi, masing-masing berjari-j@rcén dan 30 cm. Kedua roda gigi ini
terletak bersinggungan dan dikelilingi dengan elalh sebuah rantai. Panjang rantai
tersebut adalah ........

A . 20 (€x + €3) cm D. 20 (5z + €+3) cm
B. 20 (7 +€/3) cm E. 20 (4 +€/3) cm
C. 20 (fr + €3) cm

Kunci : B

Penyelesaian :

Jari-jari lingkaran besar = RM = MC =90 cm

Jari-jari lingkaran kecil = RN = BN =30 cm

Panjang rantai yang erat mengelilingi kedua lingkadalah =
Busur besar AC + panjang CD + busur kecil BD + pagjBA
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(1) Mencart panjang CD dan BA {3) Mencan panjang busur kecil BD

Perhatikan A MNE Perhatikan lingkaran I
WE = MC—-ND = {%0-30) cm = 60cm SBND = 2 AMC =120°
CD = EN = +/1I7? — ME? Panjang busur kecil BD (= 2 ()
= 41207 - 607 = 6043 = —;zgn z kelling lingkaran kecil
Jadi CD = BA = 60-/3cm .
{2y Mlencan panjang busur besar AC = gX 2R e
Pethatican kembah A WIE 1
BN 6043 =§X2TII.(3|:|:I=2|:|TE
te=—=—"1=./3 =>8=60° . :
g ME &0 E Jadi panjang rantai yang erat
busur besar AC (= +far) 360° — £ AMC mengelilingl kedua lingkaran -
= 360° — 2(60°) = 240° = (1207 +6034 207+ 60-/3 e
Panjang busur besar A = (1407[4-120.\,@) i
= igg” zhelling lingkaran = %X 2R e = 20(77+643)em

- %xE:ﬂ:.(QD):lEDH

9 . Diketar pleas preesmmiaadial dam x+Hxg. X neEmycda i ddestgaitures| kakstan.. Jika x

A.p?-49>0 D.p
B.p2-4q< E.q
C.p?-49=0
Kunci : D
Penyelesaian :
Persamaan : x2+px+q=0
di mana:
(1) p dan q bilangan real konstan
(2) x1(x1+ X2) dan % merupakan deret hitung
Jadi bila kita lihat deretnya, makaifxxz) - X1= X2- (X1+ X2)
X2= -X1

0,0# 0
0, 0

2, +x, =0 }
atan —p=0—=p=0

Hy+E, =
Karena p = 0, maka persamaan semula dapat ditatgach :
x2+(0)x+qg=0
X2+ g = 0— kemungkinan (1) : q=0

kemungkinan (2#,0
10 . Diberikan lingkaran Ldengan jari-jari R di dalam idibuat bujur sangkar flengan

keempat titik sudutnya terletak pada buswrDalam Lidibuat pula lingkaran tyang
menyinggung keempat sisi bujur sangkar tersebuardé .dibuat pula lingkaran B
dengan keempat titik sudutnya terletak pada padarliy. Demikian seterusnya sehingga
diperoleh lingkaran-lingkaraniL ,,L 3, ... dan bujur sangkar-bujur sangkar,B,,B....

Jumlah luas seluruh lingkaran dan seluruh bujutsangdalah .......
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A.2(x +2)R? D.(x ++2)R2

B. (zx +2) R%/2 E. (x +2)R%/2
C.(m +2)R?
Kunci : A
Penyelesaian :
:R Linghkaran i
5:4"?:’4 o i Bujr sanghar
Bl
Linghkaran 2
B jur sanglar 2
- Lingkaran | :
luas L= n R?

- Bujur sangkar 1 :
sisi bujur sangkar =+2
Luas bujur sangkar (B = (Rﬁ) = 2R?
- Luas lingkaran 2 :
jari-jari = % (bujur sangkar) ;
=15 a
=1 .2
Luas lingkaran 2 1 R22=1x (%2 Fx-@)2
- Bujur sangkar 2
sisi bujur sangkar 2 = R
luas bujur sangkar (B = R2
— Tumnlah luas seluruh hnglaran

=nR*? +l:n:R2 +l:n:R2 + ..
2 4
Rﬂ
L = - = 2nR’

1-=
2

— Tumlah luas seluruh buur sanghkar
Bou=B,+tE,+BE;+...

=R*+R*? +%R2 + .

2R
B .= . =4FE*?

1-=
2

Lo+ By = 2R +4R* = 2(n+ )R
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